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Planeacion de aula.

Identificacion

Aprendizajes

e Halla el valor del limite de una determinada funcion aplicando los conceptos
algebraicos.
¢ Determina graficamente si el limite existe o no.

Pensamiento métrico y sistemas de medidas
Justifico resultados obtenidos mediante procesos de aproximacién sucesiva, rangos
de variacion y limites en situaciones de medicion.

Pensamiento variacional y sistemas algebraicos y analiticos
Utilizo las técnicas de aproximacion en procesos infinitos numéricos.

DBA 7 (modificado). Resuelve problemas mediante el uso de las propiedades de los
limites y usa representaciones tabulares, graficas y algebraicas para estudiar la
variacion, la tendencia numérica y las razones de cambio entre magnitudes.

Nota: las evidencias no son las que se encuentran en el documento original, fueron
creadas a partir de lo que se espera que logren los estudiantes.

e Define e interpreta graficamente el limite de una funcién.
e Calcula el limite de una funcién por sustitucion.
e Calcula el limite de una funcion utilizando las propiedades.
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Tablero, marcadores de colores.

Momentos de la clase

Usa las siguientes graficas para calcular los limites:
1. lirr% f(x)
X—

f(x) = x?

-1 1] 1 2 3 4 5

-1
3. lin} h(x)

-1 0 1 2 3 4 5
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IDEA INTUITIVA DE LIMITE
Encontrar el limite de una funcion f significa hallar el valor al cual se aproxima f(x)
cuando x tiende a tomar un valor determinado.

La funcion f(x) tiende hacia el limite L cuando x tiende hacia a, si es possible hacer
que f(x) se aproxime tanto a L como se quiera, siempre y cuando x esté lo
suficientemente cerca de a, sin tomar el valor de a. Esto se expresa como:

lim f(x) =L
x—-a
Y se lee: el limite cuando x tiende hacia a de f(x) esigual a L.
Por ejemplo, si f(x) = % el limirte de f{x) cuando x tiende a 2 sc pucde determinar

calculando algunos valores de f{x) para valores de x ccrcanos y menores que 2 y para
valores cercanos y mayores que 2 como se muestra en las siguientes tablas.

*x 1 )17)]19]199

f@ 3 ] 37) 39399

S

T

S 3 ) 25 | 2.1 | 2,0014’
fo 5 ) 45 4.1 ] 400

—_ NN W N Wy e

Asi cuando los valores de x se aproximan
a 2, los valores de f(x) se aproximan a 4,
como se mucstra en la grifica. Por tanto,

8| =23 4 5«x

b |
N o—

se tiene ques

Li —4

i -
.r—-n21x—2 =4

Ejemplos:
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1. Utilizar tablas de valores para determinar si HL:?]E% ﬁaﬂ existe.

Se realizan las signientes tablas de valores,

Con valores de x que se aproximan a —3, tales que x << —3.

o |

—_— .-. _\'____.\\ — | '-'."

¥ -4 ‘ -3,1| —3,001 —mnum% |

flx)  —4 | —40] —4.000 | —400.000 \3
Con valores de x que se aproximan a —3, tales —12-5>6 _3'_5 3 6 %

que x = —3. \' =6

-9

=

® -2 |-29] —2,9999 | —2,99999
A9 4 | 40 | 40.000 | 400.000

En la primera tabla se puede observar que cuando x se aproximaa —3 yx < —3, los
valores de f{x) se pueden hacer mis pequefios que cualquier cantidad negativa V.
En cambio, en la segunda tabla se puede observar que cuando x se aproxima a =3 y
x> —3, los valores de f{x) se pueden hacer mds grandes que cualquier cantidad posiciva P.

Por tanto, en este caso Lfm% f{x) no existe.
=

2. Una esfera rueda sobre una rampa, tal como se muestra en la figura.

Se sabe que la velocidad promedio de la esfera esta dada por la expresion:
As t*—52

vV=—=
At t—5
a. Determinalavelocidad media de la esferaen los instantest =4,9yt=5,1

m/s




Institucion Educativa Técnica Acuicola Nuestra

Sefiora de Monteclaro
Cicuco - Bolivar
DANE: 113188000036NIT: 806.014.561-5 ICFES: 054460

Se define la velocidad instantanea o simplemente velocidad como el limite
de la velocidad media cuando el intervalo de tiempo considerado tiende a 0.

. . , As
La velocidad media de un cuerpo viene dada por la expresionv_ = A donde

As es el vector desplazamiento y At es el intervalo de tiempo. Su velocidad ins-
. poxe 5 ; . ; y
tantanea es lim v, = ’lrfjju—t; es decir, cuando se analiza la velocidad media en

un intervalo infinitamente pequefic.

Para la situacion planteada en el Analiza, al reemplazar cada valor de t en la
ecuacian se tiene que las velocidades medias v,,,, v Vo, PArat = 49yt = 51
50N respectivamente:;

_As  {49F -5 _As (51 -5
iy = Ap = Ga—-5 - 99m/fs y v, = . 10,1 m/fs.

et : . B
Para hallar la velocidad instantanea parat = 5, se debe calcularjlhrr! v = i ——

b. ¢Qué se puede concluir con respecto a la velocidad instantanea en t = 5?
Una tabla para valores muy proximos a t = 5 tanto por su izquierda como por
su derecha, sera util para calcular esa velocidad instantanea.

(s) 45 49 499 4,999 5001 501 5,1 55
(mfs)| 95 99 | 999 9,999 10001 1001 101 105
Tabla 3.2

Para valores muy proximos a t = 5, la velocidad se acerca cada vez mas a 10 m/s.

5

—

-
Se escribe entonces: IM—7T—=— = 10 m/s

Limites laterales

Se debe tener en cuenta, que:

Si lim_f(x) =L = lim f(x),entonces lim f(x) =L
x—a x—=a X—=a

Si lim f(x) # lim f(x),entonces lim f(x) no existe
x—=a~ x—a?t x—a

En resumen, si el limite por la izquierda es igual al limite por la derecha e igual a L,
entonces el limite existe, y es igual a L. Si el limite por la izquierda, es diferente del
limite por la derecha, entonces el limite no existe.

Ejemplo:
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Calcular el valor del lin;f(x) de acuerdo con la v [f0 /
X—
grafica. 3

2|
Tenemos entonces, que: /

Limite por la izquierda | Limite por la derecha S o T2 3 4 5

lirél_ filx) = 2 ll'ng‘gr fe)=423 -l

Como el limite por la izquierda es diferente del limite por la derecha cuando x se acerca
a 3, entonces el limite no existe:

Dado que lin?1 f(x) + li1131+ f(x),entonces lin% f(x) no existe
X3 =y oy £

Leyes y propiedades de los limites

Los limites tienen una serie de leyes y propiedades que son muy utiles para resolver
problemas. A continuacion, se presentan dichas leyes y principales propiedades:

Nombre Formula
Propiedad de |imf[x] = f[tz]
sustitucign x—a
Limite de una lime= ¢
constante x-a
Limite de x limx = a
X=rd
Limite de una }rl_lEx” =g
potencia “n" es un entero positivo
Ley dela lim(f(x) + g(x)] = limf(x] + limg(x)
suma X-=I X—=a paaly
Ley dela
resta o lecx) =glx]] = Jl{iqn;f[xl —Hllglix]
diferencia
Ley del . .
miltiplo ll_ﬂ c.flx) = c ll-T: f(x)
constante
Ley del lim[f(x). g(x]] = lim f(x).limg(x)
produl’.‘tﬂ X—i xX—+it I—=a
Ley del _ flx)  limf(x)
eociente = glx)  limg(x)
Condicicn: lim g(x]) = 0
Ley de lim[f(x)]" = [lim )]
potencia “n" es un entero positivo
Ley de la raiz lim %f(x) = ”lllim fix)
“n" es un entero positivo. i “n” es
par, suponemas lim f(x]) = 0
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Ejemplos:

1. Calcular los siguientes limites aplicando la propiedad de sustitucion
directa:

a)lim2x =2(2) =4
x—=2

b)jlimx* =(3)*=9
x—3

o) lim(2x +1) = 2(3) + 1
X=b2

2. Calcular los siguientes limites sabiendo que linzlf(x) =3y linzlg(x) =4
a) lim[f(x) + g(x)] = lim f(x) +limg(x) =3 +4 =7
b) |iI]‘_}3].f{x) = 3].Iing fi{x)=313=93

c) im[f(x). g(x)] = lim f(x).lim g(x) = 3.4 = 12

: 2 .
d) lim(f (oI = [lim f )| = 31 =9

e I = B . e e _
E]Ll_l;!%,.".ﬂ--}-gi:x}—JLIH%I_.J-I—Q(I]J—J!‘I_IHS-E-L!_IHQI:I}—\“J+4—\F—

3. Practica/ Transferencia

Para la realizacion de la siguiente actividad, el docente organiza grupos de 4

estudiantes (esto, dependiendo de la cantidad de estudiantes que asistan el dia en que
se realiza la actividad)

ACTIVIDAD 1

1. Completa la tabla de valores para cada funcion. Luego, utiliza el resultado para
estimar el limite:
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4 limx-=3

e

X 39 399 3999 4 4001 401 4,1

f(x)

_ x=+P
b, m ——

x—»9 X — 9

X 89 899 8999 9 9001 901 91

X—3
c. lim —
dD iR

X 19 | 19911999 | 2 | 2001 | 201 | 21

f(x)

2. Elabora una tabla de valores para cada funcion y utiliza el resultado para estimar

el limite.
x2-4

lim
x—2 X—2
2x+1

x—-1 x—1
x3-1

x—1 x—1

3. Observa cada gréfica. Encuentra, si existe, el limite que se pide. Sino existe,
explica la razon.
[x — 2|

a linjux" +3 b. im
-1 T 7 X_2

Y

N

m =

Figura 3.32

ACTIVIDAD 2

1. Usa la grafica de la funcion fpara calcular los siguientes limites. Sino existen,
explica el porqué.
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lim f(x)

x-1"

a
b. lim f(x)
C
d

x—1t

. im f (%)

x—1
. lim f(x)
x—3
e. f(1)
2. Usa la gréfica de la funcién g para calcular los limites indicados. Sino existen,
explica el porqué.

lim g(x)
x?Z‘
Jim 90
lim g(x)
xX—2

lim g(x)
xX—6

f(2)

alcular los siguientes limites:
lim 4x?

x—5

lim(x3 — 1)

xX—2

lim(2x?% + 3)

x—4

x%2—6x+9

3.

o oo oo o

o

x—3 x%-80
x%+8x+16
e. lim———

x—3 x+4
4. Calcular los siguientes limites a partir de la gréafica:




Institucion Educativa Técnica Acuicola Nuestra

Sefiora de Monteclaro

Cicuco — Bolivar
DANE: 113188000036NIT: 806.014.561-5 ICFES: 054460

a. )1(13;[2 flx)+3g(x)]
b. )@1[4 f(x) —5g(x)]

4. Descripcion de la Evaluacién y Valoracidn/cierre

Para la evaluacion se tendra en cuenta:

Criterio Porcentaje sobre nota
Participacién en clase 10%
Presentacion de la actividad 50%
Sustentacion 40%

La nota maxima ser& de 10 puntos.




