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Eje temático : Probabilidad de la ocurrencia sucesiva de eventos Tiempo de ejecución: 4 semanas

Pensamiento: Aleatorio y sistemas de datos. Competencias: Comunicación, representación y modelación

Aprendizajes
1. Objetivos de aprendizajes

 Reconoce situaciones aleatorias en contextos cotidianos.
 Identifica y enumera los resultados favorables de ocurrencia de un evento simple y se anticipa a esa ocurrencia

2. Referentes curriculares

EBC: Calculo probabilidad de eventos simples usando métodos diversos (listados, diagramas de árbol, técnicas de conteo).

DBA:
 Propone un diseño estadístico adecuado para resolver una pregunta que indaga por la comparación sobre las distribuciones de dos grupos de datos,

para lo cual usa comprensivamente diagramas de caja, medidas de tendencia central, de variación y de localización. (10)

 Encuentra el número de posibles resultados de experimentos aleatorios, con reemplazo y sin reemplazo, usando técnicas de conteo adecuadas, y
argumenta la selección realizada en el contexto de la situación abordada. Encuentra la probabilidad de eventos aleatorios compuestos. (11)



3. Desempeños Esperados

 Define el método para recolectar los datos (encuestas, observación o experimento simple) e identifica la población y el tamaño de la muestra del estudio.
 Construye diagramas de caja y a partir de los resultados representados en ellos describe y compara la distribución de un conjunto de datos.
 Compara las distribuciones de los conjuntos de datos a partir de las medidas de tendencia central, las de variación y las de localización.
 Encuentra la probabilidad de eventos dados usando razón entre frecuencias.

4. Recursos y materiales

 PC, Video Beam
 Texto deMatemáticas 9° MEN, Educación de Calidad (Secundaria Activa)
 Talleres
 Copias.
 Trabajos académicos y de campo en equipos.
 Aplicación de encuestas.

Momentos de la clase
5. Inicio /exploración de saberes previos

El docente plantea actividad enfocadas hacia la exploración de saberes previos de los estudiantes, la importancia y necesidad de dicho aprendizaje. Sirve como insumo de

diagnóstico básico para identificar los conocimientos y la comprensión de los estudiantes frente a la temática abordar y las actividades a realizar. El tiempo que se promedia

para el desarrollo de este momento es de 20minutos.



Actividad:
1. Se realiza en forma de conversatorio en donde se promueve la escucha y análisis de la información que se tiene sobre el uso de la información que se maneja en los

diversos medios de comunicación, redes sociales, diversos entes que recolectan, manipulan y comparten información, ademas de la información que se maneja en el

entorno (IE, Municipio, viveiendas y grupos socio-culturales)

2. Algunos de los conceptos que abordaremos, ya son conocidos de los cursos anteriores, y a partir de ellos construirás otros nuevos. Recordaremos aquí lo visto:
Piensa en la experiencia aleatoria al hacer los lanzamientos:

a. Una moneda

b. Un dado
En cada caso, ¿qué posibilidades pueden ocurrir?
Escribe en tu cuaderno las posibles respuestas y después compara y analiza con tus compañeros.

3. Se les pide a los estudiantes que utilicen algunos argumentos que piensen que han sido expuestos antes que sucedan y que relacionen los diversos eventos con la

temática a abordar.

4. Luego se establecen intersecciones entre las opiniones y/o argumentaciones expresadas, para fomentar criterios de aprendizajes entre los mismos estudiantes.

5. Finalmente se establecen la conceptualización de los temas a abordar para que ellos mismos encuentren el común denominador y afiancen los aprendizajes entre los

conceptos ya definidos y los que cada uno pretenda relacionar.

6. Contenido / Estructuración



PROBABILIDAD DE LA OCURRENCIA SUCESIVA DE EVENTOS

La probabilidad de cualquier tipo de evento — simple, compuesto, independiente, dependiente — siempre sigue la misma fórmula básica:

La probabilidad es la razón entre los tamaños de los espacios de eventos y muestral. Para algunas situaciones, como eventos dependientes e independientes, existen
maneras de calcular estos números sin tener que pasar por el proceso de encontrar y contar los resultados posibles uno por uno, lo que es a veces tedioso y propenso a
errores.

Probabilidad de Eventos Dependientes:

Para encontrar la probabilidad de eventos dependientes, podemos usar la Principio Fundamental de Conteo o las fórmulas factoriales de las permutaciones y las

combinaciones para encontrar los tamaños de los espacios de eventos y muestral.

El Principio Fundamental de Conteo encuentra el número de permutaciones y combinaciones de la siguiente manera:

Cuando se escogen k de n objetos, el número de permutaciones es

Cuando se escogen k de n objetos, el número de combinaciones es

Las fórmulas factoriales calculan permutaciones y combinaciones de esta manera:

Cuando se escogen k de n objetos, el número de permutaciones es

Cuando se escogen k de n objetos, el número de combinaciones es

Encontrar el espacio de eventos normalmente requiere un poco de reflexión e imaginación para identificar todas las maneras en las que un evento puede suceder.
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Cuando buscamos un espacio de eventos, a veces es útil pensar en el evento que queremos como eliminando resultados particulares de eventos individuales.

Luego tenemos que encontrar el número de permutaciones o combinaciones para el resto de los resultados. En el ejemplo anterior de las canicas, eliminado

reojo para la primera sacada no cambió el número de canicas verdes que quedaban disponibles. Sin embargo, si queríamos la probabilidad de sacar una roja y

luego otra rojo, existen 20 • 19 maneras de hacerlo cuando el orden importa.

Veamos el siguiente ejemplo que implica combinaciones:



Ejercicios:
Una bolsa de canicas tiene 20 canicas rojas, 20 blancas, y 10 verdes. Si sacamos tres canicas, ¿cuál es la probabilidad de que saquemos exactamente dos
canicas rojas?

A)



B)

C)

D)

A) Incorrecto. Recuerda que hay muchas canicas de cada color, y cada una debe ser tratada como un resultado separado. El espacio de eventos es las
combinaciones para las que hay dos canicas rojas y una que no es roja. Hay 20 opciones para la primera roja, 19 para la segunda roja, y 30 para la del otro

color. Como el orden no importa, tenemos que dividir entre el número de maneras de arreglar las tres canicas. La respuesta correcta es .

B) Incorrecto. Esta es la probabilidad de escoger dos canicas rojas cuando sólo dos canicas son sacadas; es también la probabilidad que por lo menos dos
canicas son escogidas. Para que dos de tres canicas sean rojas, el espacio de eventos es las combinaciones para el que hay dos canicas rojas y una que no es

roja. La respuesta correcta es .

C) Incorrecto. Esta es la probabilidad de sacar tres canicas específicas (como una canica roja con una pequeña marca en forma de x, la blanca que rayó tu
hermanito, y la blanca que se volvió amarilla con el tiempo). Para este problema, quieres que el espacio de eventos sea las combinaciones para las que hay

dos canicas rojas (cualquiera de las 20) y una que no es roja. La respuesta correcta es .
D) Correcto. El espacio de eventos es las combinaciones para las que hay dos canicas rojas y una que no es roja. Existen 20 opciones para la primera roja, 19
opciones para segunda roja, y 30 opciones para la de otro color. Como el orden no importa, tenemos que dividir el número de formas de arreglar las tres

canicas. El tamaño del espacio de eventos es . El espacio muestral es todas las posibles combinaciones, que son La probabilidad es la

razón del tamaño del espacio de eventos y el tamaño del espacio muestral, lo que se simplifica como .



Probabilidades de Eventos Dependientes e Independientes

Hemos estado usando el Principio Fundamental de Conteo y las fórmulas de permutación y combinación para calcular la probabilidad de una serie de eventos

en su conjunto. También podemos calcular la probabilidad de un evento a la vez. Podemos usar la siguiente regla para calcular la probabilidad de eventos
independientes:

Entonces podemos encontrar la probabilidad de muchos eventos independientes encontrando la probabilidad de cada evento independiente, y luego

multiplicándolas todas. Cada evento individual tendría la misma probabilidad incluso si ninguno de los otros eventos ocurre.

La probabilidad de eventos dependientes puede ser encontrada de una forma casi igual. Considera algunos de los eventos dependientes con los que hemos

estado trabajando, como el ejemplo de las canicas. La probabilidad para ese ejemplo también implicaba productos.

Si vemos esto como tres eventos separados, ¿cuáles son las probabilidades individuales?

Primera sacada:

Segunda sacada:

Si A y B son eventos independientes, P(A y B) = P(A) • P(B).

En general, para cualquier número independiente de eventos, la probabilidad
de que todos los eventos sucedan es el producto de las probabilidades de que
los eventos individuales sucedan.
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Tercera sacada:

Nota el producto de estas probabilidades individuales:

¡Es el mismo resultado! Entonces somos capaces de calcular la probabilidad de una serie de eventos dependientes encontrando la probabilidad de cada evento

individual y luego multiplicándolas juntas. Pero, las probabilidades individuales no son las mismas que si los eventos ocurrieran solos, como sería el caso con

los eventos independientes. Con los eventos dependientes, las probabilidades de eventos posteriores son diferentes a las que serían si hubieran ocurrido por sí

solos.

Si A y B son eventos dependientes, P(A y B) = P(A) • P(B después A)
donde P(B después A) es la probabilidad de que ocurra B después de que A
haya ocurrido.

En general, para cualquier número de eventos independientes, la probabilidad
de que todos los eventos sucedan es el producto de las probabilidades de que
sucedan los eventos individuales, siempre y cuando la ocurrencia de un evento
anterior sea incluida cuando se encuentran las probabilidades de eventos
posteriores.





Ejercicios:

Un grupo de 8 amigos están jugando un juego de mesa en el que los jugadores compiten para llegar al último cuadro del tablero. Lo amigos van a reconocer al
primer, segundo y tercer lugar.

Asumiendo que todos los jugadores tienen las mismas probabilidades de ganar, ¿cuál es la probabilidad de que Juanita quede en primer lugar, y que Bill o
Susan quede en segundo y Bill o Susan quede en tercero?

A)

B)

C)

D)

A) Correcto. Tratando cada lugar como un evento separado, la probabilidad de que Juanita quede en primero es . Luego hay dos opciones de los 7 jugadores

restantes para el segundo lugar, Bill o Susan, entonces la probabilidad es . Finalmente, queda sólo una opción para el tercer lugar: Bill o Susan, el que no



haya quedado en segundo lugar. La probabilidad para eso es . La probabilidad de que Juanita quede en primero y que Bill y Susan queden en segundo y

tercero (en cualquier orden) es .

B) Incorrecto. Esta es la probabilidad para que gente en particular quede en los tres lugares. Pero el segundo lugar podría ser tomado por Bill o Susan, por lo

que hay 2 resultados en el espacio de eventos, no 1. La respuesta correcta es .

C) Incorrecto. Esta es la probabilidad de que Juanita quede en primero, pero ignora quién queda en segundo y tercero. La respuesta correcta

es .

D) Incorrecto. Esta sería la probabilidad si los eventos fueran independientes, pero no lo son, el espacio muestral decrece cada que alguien obtiene un lugar.

La respuesta correcta es .

Existen varias formas de encontrar las probabilidades de eventos dependientes. La secuencia de eventos puede ser tratada como un todo, en ese
caso el Principio Fundamental de Conteo o las fórmulas de permutaciones y combinaciones son usadas para encontrar los tamaños del espacio de
eventos y el espacio muestral.

O cada evento puede ser tratado separadamente, don de las probabilidades de cada evento son multiplicadas para encontrar la probabilidad de toda
la cadena de eventos:

Si A y B son eventos dependientes, P(A y B) = P(A) • P(B después A) donde P(B después A) es la probabilidad de que ocurra B después de que A
haya ocurrido.

Sin importar el método, debemos notar que cuando los eventos son dependientes, el tamaño de los espacios muestral y de eventos pueden cambiar
con el tiempo, porque la ocurrencia de un evento afecta los resultados de otros eventos.











Practica y Transferencia

Actividad Grupal













. Valoración / cierre
Actividad individual.
Se plantea actividades que le permite genera proceso de evaluación formativa de acuerdo a los aprendizajes esperados. Adicionalmente, puede
comprobar el estado de los aprendizajes de acuerdo con el diseño de objetivos de la clase.

1. Socialización del taller realizado por cada uno de los integrantes.
2. Debate sobre lo expuesto por cada grupo.
3. Establecer procesos de auto evaluación de los objetivos de aprendizajes.

Evaluación
9. Descripción de la evaluación

1. Las debidas sustentaciones de los talleres resueltos en los diversos grupos, se establecen medidas de sustentación individual en donde

cada estudianteargumenta de acuerdo a lo aprendido sus propias concepciones y soluciones de problemáticas establecidas.

2. Evaluaciones escritas que permitan medir los aprendizajes de cada estudiante con respecto a la fundamentación teórica y concreta de

los conceptosimpartidos.

3. Oportunidades de mejora para el fortalecimiento de los aprendizajes de aquellos estudiantes que no alcanzaron los objetivos esperados.



Observación / Realimentación

Espacios de reflexión entre estudiantes y docentes sobre la práctica, el proceso de enseñanza/aprendizaje y el impacto de la

misma. Se identifica las estrategias, recurso, actividades o acciones pedagógicas que promovieron al logro del aprendizaje por

parte de los estudiantes o aquellos que no fueron significativos en el desarrollo de la sesión. Son sugerencias para tener en

cuenta en próximas sesiones de clases.


